ALGEBRA

Riesenia 2
9. Matica
1 1 -1
A= -2 =2 5
-1 -1 3

mé charakteristiky polyném —\3 4+ 2)\2 — X\ a podla Cayleyho-Hamiltonovej
vety plati
—A®+ 247 - A=0. (1)

Priamym vypoétom rozdielu A2 — A dostanete

-1 -1 2
D=A>-A=| -1 -1 2
-1 -1 2

Tymto sa ale tloha nekonéi. Je potrebné dokdzat, ze rozdiel A"t — A" je
vzdy rovny D. Je tiplne jedno pre kolko individualnych hodnot n dany rozdiel
vypocitate, stdle to nebude dokaz. Spravny dokaz niekde vyuziva vztah (1)

alebo fakt, ze AD = D.

10. Rychlo ste zistili, ze obe matice maju rovnaky charakteristicky polyném
— M3 49\2 - 36\ +54. Ako ilustruje priklad 3 z cvicenia 10, to este nezarucuje,
7e matice budi podobné, pretoze niektoré vlastné ¢isla mozu byt viacndsobné
korene char. polynému.

V tejto tlohe som teda ocakéval, ze overite, ze charakteristicky polyném nema
ziadne viacnasobné korene. Najjednoduchsie tym, ze vSetky tri vypocitate.
Plati

— XN 4907 — 36\ + 54 = —(A — 3)(\? — 6) + 18)

a korene teda su 3, 3+ 3i a 3 — 3.

Za vypocet char. polynému bolo 5 bodov. Za urcenie realneho korena boli 2
body. Za urcenie komplexnych korenov boli 3 body.



