
Projekt́ıvna geometria

6 Pappova veta - riešený pŕıklad

Uvažujme projekt́ıvnost’ p1
S1=
∧

p2
S2=
∧

p1
S3=
∧

p2. Nech A ∈ p1 a označme

A′, A′′, A′′′ tak aby A
S1=
∧
A′ S2=

∧
A′′ S3=

∧
A′′′.

Zvol’me pomocnú priamku q prechádzajúcu priesečńıkom p1 a p2 ale rôznu
od obidvoch. Označme Aq = A′′A′′′ ∩ q, teda Aq bude obraz bodu A′′ v per-

spekt́ıvnosti p1
S3=
∧
q a bod A′′′ bude obraz Aq v perspekt́ıvnosti q

S3=
∧
p2. Zrejme

zloženie p1
S3=
∧
q

S3=
∧
p2 je to isté ako perspekt́ıvnost’ p1

S3=
∧
p2, teda, že to plat́ı

pre každý bod na priamke p1, nie len A′′.

Skúmanú projekt́ıvnost’ p1
S1=
∧
p2

S2=
∧
p1

S3=
∧
p2 vieme potom rozṕısat’ ako zloženie

p1
S1=
∧
p2

S2=
∧
p1

S3=
∧
q

S3=
∧
p2. Napŕıklad bod A sa postpne zobrazuje na A′, A′′, Aq

a nakoniec A′′′.



Pozrime sa bližšie na priradenie A′ 7→ Aq. Je to zloženie perspekt́ıvnost́ı

p2
S2=
∧
p1

S3=
∧
q, kde priamky p2, p1, q sú konkurentné a preto existuje bod R2

taký, že toto zloženie je perspekt́ıvnost’ z priamky p2 na q so stredom R2

(podl’a pŕıkladu 6 z cvičenia 4).

Skúmanú projekt́ıvnost’ p1
S1=
∧
p2

S2=
∧
p1

S3=
∧
p2 vieme potom rozṕısat’ ako zloženie

p1
S1=
∧
p2

R2=
∧
q

S3=
∧
p2. Bod A sa postupne zobrazuje na A′, Aq a A′′′.

Analogicky ale projekt́ıvnost’ p1
S1=
∧

p2
R2=
∧

q je perspekt́ıvnost’ou so stredom

R1. Pozri obrázok.



Skúmanú projekt́ıvnost’ p1
S1=
∧
p2

S2=
∧
p1

S3=
∧
p2 vieme potom rozṕısat’ ako zloženie

p1
R1=
∧
q

S3=
∧
p2. Bod A sa postupne zobrazuje na Aq a A′′′.

To ale opät’ vieme skrátit’ na projekt́ıvnost’ p1
S
=
∧
p2, ktorá priradzuje bodu A

priamo bod A′′′ ako je znázornené na obrázku na d’aľsej strane.




