Projektivna geometria

5 Cvicenia

1. Ako priklad kolineacie sme spomenuli posunutie. Teraz to upresnime. Po-
sunutie je zobrazenie t: [E; — [y, ale kolineacie sme definovali ako zobrazenia
F: Ey — E,. Potrebujeme si vyjasnit ako posunutie rozsirit z Ey na E,, teda
ujasnit si, ¢o sa deje s nevlastnymi bodmi.

Ak p € E; je priamka, tak jej obrazom v posunuti bude priamka s nou rov-
nobeznd. Obe priamky su v rozsirenej Euklidovej rovine doplnené tym istym
nevlastnym bodom. Posunutie t: E; — [E; preto rozsirime na kolinedciu
T: EQ — Eg, tak, 7€

T(X)=t(X) ak X je vl. bod, T'(X) = X ak X je nevl. bod. (1)

Nevlastnd priamka bude teda osou kolinedcie 7. Tym padom 7 musi mat
aj stred. Ziaden vl. bod vsak nie je samodruzny. Pre Iubovolny vl. bod X
mame od neho rozny obraz X’ = T'(X) a spolu teda uréuji priamku. Vsetky
takto urcené priamky su ale navzajom rovnobezné, t.j. su z jedného zvéazku
priamok prechddzajicich istym nevlastnym bodom S. Kedze stred S lezi na
osi, kolineacia T' je prikladom elacie.

Podobnym sposobom si rozmyslite ako rozsirit nasledovné zobrazenia a urcte
ich stred a os, ak existuju.

a) osova stumernost

rovnolahlost

)
b) stredovd stimernost
c)

d) otocenie

2. Premyslite si dokaz dosledku 5.3 a tvrdenia 5.6. V dokaze vety 5.7 som
dokazal, ze kazda stredova kolineédcia je osova. Dokaz opa¢nym smerom sa
spravi dualne, rozmyslite si to.

3. Nech si dané dve homolégie H; a Hsy s tou istou osou o, pricom stred H;
je Si a stred Hs je Sy. Dokézte, Ze ich zloZenie Hy o H; je opét kolinedcia s



osou o a jej stred lezi na priamke S755.

na obrazku X1 = Hl(X) a X2 = Hg(Xl) = Hz OH1<X)
}/1 = Hl(Y) a Y2 = HQ(Yi) = HQ OHl(Y)



