Projektivna geometria

4 Riesenia

1. Vysvetlime akym sposobom mozno hladat vhodné trojuholniky pre ktoré
pouzijeme tvrdenie Desargovej vety.

Vseobecnt situdciu pre dve Desargovské trojuholniky mézeme zndzornit na-
sledovne.

Kvoli prehladnosti st tri strany prvého trojuholnika oznacené plnymi ¢iarami
a tri strany druhého trojuholnika prerusovanymi ¢iarami, pricom zodpove-
dajuce strany budi oznac¢ené rovnakou farbou. Priesec¢niky primok rovnakych
farieb st v nasej situdcii body T, U, A, ktoré budd podla Desargovej vety ko-
linearne.

Ostéva spravne urcit ktoré body si vrcholy prislusnych trojuholnikov a ktory
bod je stred premietania.

Bod T je priesecnik priamok C'P a DS, nech teda C'P bude plné cervena
priamka a DS prerusovand cervena.

Bod U je priesecnik priamok C'R a DP, nech teda C'R bude plnd modra
priamka a D P prerusovana modra.

Bod A je priese¢nik troch priamok. Ktoré dve z nich zafarbime? Ak by sme
zafarbili priamku AB na zeleno, ¢ uz plno alebo prerusovane, nastal by
problém, mali by sme v oboch pripadoch tri priamky roznych faieb pretinajice
sa v jednom bode, C' alebo D, a teda nevytvarajice trojuholnik. Kedze AB
je tymto vylucena zafarbime AR plno a AS prerusovane na zeleno.



Plné priamky vytvorili trojuholnik ACQR a prerusované ADSP. Tu je
dolezité poradie vrcholov; ak C' je prieseénik ¢ervenej a modrej priamky tak
jemu zodpovedajici je D ako priesecnik preusovanej cervenej a prerusovanej
modrej.

Ostéva skontroloat ¢i tieto trojuholniky st v pozadovanej polohe. Priamky
spajajuce zodpovedajuce si vrcholy, t.j. priamky C'D, QS, RP, sa pretinaju v
bode B. Podla Desargovej vety st potom prieseéniky zodpovedajicich si
stran CQNDS =T, CRNDP=U a QRNSP = A kolinearne ako sme
mali dokdzat.



