SINGULARNE BODY ROVINNEJ KRIVKY
11. Dokéazte Tvrdenie 2.15 z prednasky (vlastnosti derivécie).

12. Astroida f = (1 — 2% — y?)3 — 2722y € R[z, y] m4 Styri redlne singularity: (£1,0),
(0,£1). Zvolte si jednu z nich.
(a) Vypocitajte vsetky parcidlne derivicie f vo zvolenej singularite. Ak& je ndsobnost
tohto bodu na krivke?
(b) Néjdite Taylorov rozvoj f vo zvolenej singularite.
(¢) N&jdite rovnicu krivky, ktord vznikne takym posunutim f, ktoré zobrazi zvolent
singularitu do (0, 0). Porovnajte s (b).

13. Ukézte, ze nasledovné krivky maji nad R iba jeden singuldrny bod:
) f(z,y) = 2% + y> + 3zy (Descartov list)

(z,y) = 2% — 2%y> — o

(:c, y) = (22 +32)? — y(322 — y?) (trojlistok)

(z,y) = (562 + y2)3 — dx%y? (Stvorlistok)

(z,y) = 2%y? + 362 + 24y + 108

) flz,y) =92 + 2% + 20y — 6y — 22 + 14y — 11

Aka je v jednotlivych pripadoch nasobnost singuldrneho bodu?
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14. Nech ¢(z) je polyném nad k stupna aspon 3. Ukazte, ze kazdy singuldrny bod
krivky v A2(k) s rovnicou f(x,y) = y% — ¢(x) lezi na x-osi. Nésledne ukézte, ze
f=19%—(5—2%)(42* — 2022 4 25) m4 nad R dva singuldrne body.

15. Uvazujme krivku f = zy(z? — y?) — (2% + y?) € Rlz, 9] (tzv. maltézsky kriz).

(a) Najdite jej singuldrne body. Pri hladani VAm moéze pomoct maly trik: uvazujte
funkciu g = x% + y%~
(b) Pomocou priese¢nikov s priamkami cez (0,0) sa pokuste krivku nacrtnut.



