1. OSOVA SUMERNOST

1. St dané dva rozne body A, B leziace vnutri tej istej polroviny s hrani¢nou priamou p. Zostrojte bod
X na priamke p taky, aby priamky fﬁz , W zvierali s priamkou p zhodné uhly.

2. Nech A, B predstavuji polohu dvoch biliardovych guli. Narysujte drahu gule A, ktora sa odraza od

hrén hq, ha, hg (v tomto poradi) biliardového stola a nakoniec zasiahne gulu B.

3. Dané su dva rozne body A, B neleziace na danej priamke p. Zostrojte bod X na priamke p, pre
ktory je:

(a) stcet dlzok tsediek |AX|+ |BX| najmensi,
(b) rozdiel dizok tseciek |AX| — |BX| najvacsi, ak B je blizsie k p ako A.
4. Za predpokladov z prikladu 3 zostrojte bod X na priamke p taky, aby priamky H , ﬁz zvierali s

vvvvv

5. Je dana priamka p, isecka PQ a dva rézne body A, B na tej istej strane od priamky p. Na priamke
p zostrojte body X, Y tak, aby tsecka XY bola zhodna z danou useckou a dizka lomenej ¢iary AXY B

bola miniméalna.

6. Na ramenach ostrého konexného uhla najdite body B, C tak, aby obvod trojuholnika ABC' bol
minimélny. (A je voitorny bod daného uhla.)

7. Nad danou tseckou AB mozno zostrojit nekonecne vela trojuholnikov ABC, ktoré majua rovnaki

dlzku v,. Zostrojte ten z nich, ktorého obvod je najmensi.

8. Na zakladni AB lubovolného rovnoramenného trojuholnika ABC' néjdite bod L, pre ktory je stucet
jeho vzdialenosti od priamok jﬁ , % minimélny.

9. Dand je priamka b a kruznice p, q. Zostrojte usecku XY tak, aby X € p, Y € g, stred tsecky XY
bol bodom priamky b a aby XY bola kolma na b.

10. Dané su dve kruznice k,[ a priamka p. Zostrojte vSetky rovnostranné trojuholniky ABC, ktorych
taznica t. je ¢astou priamky p a vrcholy A, B lezia postupne na kruzniciach k, .

11. Dané su tri r6znobezné a tym istym bodom neprechadzajice priamky a, b, c. Zostrojte usecku BC
kolm1 na priamku a tak, aby B € b, C' € ¢ a stred tsecky BC bol na priamke a.

12. Dané st dve rovnobezné priamky x,y a priamka z s nimi roéznobeznd. Zostrojte vsSetky Stvorce
XY ZV, ktorych vrcholy si X € x, Z € z a uhlopriecka YV je castou priamky y.

13. Dané su tri rozne priamky o1, 02, 03 prechadzajiice bodom O a na jednej z nich je dany bod A # O.

Zostrojte trojuholnik ABC, pre ktory st dané priamky osami vnitornych uhlov.

14. Dania je kruznica k a tri rozne priamky a, b, ¢ prechddzajtice stredom kruznice k. Zostrojte tro-
juholnik ABC, ktory je opisany danej kruznici a jeho vrcholy A, B,C lezia v poradi na priamkach
a,b,c.

15. Dané su tri priamky s1, so, s3 prechadzajice bodom S a na jednej z nich je dany bod A;. Zostrojte
trojuholnik ABC| pre ktory je A; stredom strany BC' a priamky s; si osami jeho stran.

16. Zostrojte trojuholnik ABC', ak st dané

(a*) c,v,w=a—0
(b) bya,w=a—-0

17. Je dand priamka p, kruznica k, bod T a smer s. Zostrojte rovnoramenny trojuholnik ABC s
taziskom v bode T', ktorého zakladna AB patri smeru s, A lezi na p a B na k.

18. Dana je priamka jﬁ Z\A/( a dve rozne kruznice leziace na tej istej strane od priamky j@ 13 Na priamke
zostrojte taky bod X, aby doty¢nice vedené z bodu X ku kruzniciam zvierali s priamkou
zhodné uhly.



2

—
19. * Je dany uhol ZMON a dva rdzne body A, B vo vnitri uhla. Na polpriamke OM zostrojte bod
X tak, aby trojuholnik XY Z bol rovnoramenny, pricom Y, Z st v poradi priesec¢niky priamok ﬁ, ﬁ
s polpriamkou (ﬁ}’ .

20. Zostrojte Stvoruholnik ABCD, ak poznate dizky vSetkych jeho strén a uhlopriecka AC je osou

vnutorného uhla pri vrchole A.

21. Zostrojte Stvoruholnik ABCD, do ktorého je mozné vpisat kruznicu, ak su dané dizky dvoch
susednych stran AB, AD a velkosti vntutornych uhlov pri vrcholoch B, D.

22. Zostrojte Stvoruholnik ABCD, ak st dané: dizky |AB|,|CD|, sicet |BC| + |AD|, vzdialenost
vrchola A od priamky Cﬁ a viete, ze vnutorné uhly pri vrcholoch C' a D st zhodné.

23. * Zostrojte $tvoruholnik ABCD, ak st dané: dlzky |AB|,|CD|, stéet |BC| 4 |AD| a vzdialenosti
vrcholov A, B od priamky @

24. Zostrojte lichobeznik ABCD, ak poznate dizky stran BC,CD, DA a uhol w = {DAB — £ABC.

25. * Nech V je prieseénik vysok Tubovolného trojuholnika ABC'. Dokézte, ze body Vi, Vo, V3 stimerné
k bodu V podla stréan trojuholnika ABC lezia na kruznici opisanej trojuholniku ABC.

26. Zostrojte trojuholnik ABC, ak su dané body Vi, Vs, V3 z predchadzajiceho prikladu.

27. Dané st dve rovnobezky p, ¢ a bod A leziaci na priamke p. Dalej je dany bod M leziaci vnttri pasu
s hranicami p, q. Zotrojte taky rovnoramenny trojuholnik ABC' so zdkladiiou AB, aby vrcholy B,C
lezali po rade na priamkach ¢,p a bod M na priamke % Urobte diskusiu vzhladom na vzdialenost
rovnobeziek p, g a vzdialenost A, B.

28. * Dand je priamka p a body A, B leziace po tej istej strane od priamky p. Na priamke p zostrojte
taky bod X, aby stcet |AX |+ |BX| bol zhodny s danou dizkou |MN|.

29. * Je dana priamka p, iisecka AB a dva rézne body P, ) po roznych stranich od priamky p. Zostrojte
na priamke p taky bod X, aby rozdiel dizok tseciek PX, QX bol zhodny s dizkou danej tsecky AB.

30. Vo vnitri obdiznika ABCD je dany bod M. Dokéite, Ze existuje vypukly tvoruholnik s kolmymi
uhloprieckami, ktorych dizky sa rovnaji dizkam strén AB, BC a so stranami, ktorych dizky sa rovnaji
po rade dizkam stran AM, BM,CM,DM.

31. Zostrojte trojuholnik ABC, ak poznate a + b, v, c.

32. Je dand kruznica k so stredom S a priemerom AB. Dalej si dané kruznice m,n, ktoré maju

priemery AS, SB. Zostrojte vsetky kruznice, ktoré sa dotykaju sucasne kruznic k, m, n.



