ULoHA ¢. 25

Na cviceni sme mali velmi pekné riesenie tlohy 25, ktoré namiesto trigonometrie
vyuzivalo klasicki Euklidovu geometriu. KedZe na cviéeni sme ho nestihli dékladne
vysvetlit celé, tu je vypracované do detailov.

Zadanie. Overte, ze nasledovnou konstrukciou zostrojime pravidelny péatuholnik vpi-
sany do kruznice.
Dana je kruznica k so stredom S.
(1) AB je priemer kruznice k.
(2) C je taky bod na kruznici k, 7e AB 1 5C.
(3) D je stred usecky AS.
(4) E je taky bod na tsecke BS, ze DE = DC.
(5) Strana pravidelného patuholnika vpisaného do k je zhodné s tseckou EC.
RieSenie. (Hana Holick4)
Doékaz spravnosti konstrukcie pozostava z dvoch krokov:
(1) Vypocitame dizku tsecky EC, ktoré je zostrojend navrhovanou konstrukciou.
(2) Vypocitame dizku strany pravidelného patuholnika vpisaného do danej kruznice.

Konstrukcia je spravna, ak st obe dizky rovnaké.
Bez ujmy na vSeobecnosti mézeme predpokladat, ze dand kruznica m&a polomer 1,
lebo ak by bol polomer iny, sta¢i nim len prenasobit vsetky pocitané dlzky.
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Vigpocet dizky EC' z konstrukcie.

e D je stred polomeru AS, preto |[DS| =1/2.
Z Pytagorovej vety (ADSC) mame |DC| = 75
Kedze |DE| = |DC|, tak
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Vigpocet dizky strany pravidelného pituholnika. Oznaéme si

S je stred kruznice opisanej pravidelnému péatuholniku,
PQ je jedna zo stran pravidelného patuholnika,

G je stred PQ,

C je protilahly vrchol v patuholniku,

F' je druhy priesecnik C'S a kruznice.
Vypocet:
e [/PSQ| = 2|£PCQ)|, lebo LPSQ je stredovy a ZPCQ je obvodovy uhol nad
PQ,
e preto AFQS je rovnoramenny trojuholnik podobny s APQC.

e V oboch trojuholnikoch tak plati, Ze dizka ramena a zédkladne st v zlatom pomere
(cvicenie 21), |QC| : |PQ| = |QS]| : |FQ| = ¢, kde
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e QS je polomer kruznice, teda |FQ| = 1/¢.
e 7 Talesovej vety je AFQC pravouhly,
e preto z Pytagorovej vety |FQ|* + |QC|* = 22, a tak
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e Mame tak

1 1 1 4 =1 5-+/5
PQP = S5IQ0P = (41— =) = F = =22
¥ 14 ¥ ¥
Cize dizka strany PQ pravidelného péatuholnika sa rovna dizke tsecky CE z uvedenej
konstrukcie.




