7. RACIONALNE FUNKCIE A RACIONALNE ZOBRAZENIA

a b
c d
je reguldrna matica. Ukéazte, ze racionédlne zobrazenie

ar +b
cr+d

45. Nech

f: At = AL

je dominantné. Je f biracionalnou ekvivalenciou?

46. Nech X je ireducibilnd varieta a nech f : X — Y je racionalne zobrazenie. Na
prednaske sme uviedli (v dokaze Vety 3.12), ze f je dominantné prave vtedy, ked pullback
f*: Kk[Y] < k(X) je vnorenie.
(a) Doplite detaily dokazu: treba rozpisat dokaz implikdcie “ak f* je vnorenie, po-
tom f je dominantné zobrazenie”.
(b) Vyuzijic (a) ukdzte: Ak X je ireducibilnd varieta a f: X — Y je dominantné
zobrazenie, potom Y je tiez ireducibilna varieta.
47. Nech X = V(y? —z2,2? —y3) C A3(C). RozloZte X na ireducibilné komponenty. O
kazdej komponente ukazte, ze je racionalna (t.j. biraciondlna s A™(C) pre nejaké n).
48. Kubickd krivka C' = V(y? — 2% — 22) € A?(C) ma v (0,0) tzv. singuldrny bod.
Krivku nacrtnite (jej redlne body). Nédjdite biracionalnu ekvivalenciu tejto krivky s afin-
nou priamkou. (Pomécka: moézte postupovat podobne ako pri stereografickej projekeii

kruznice. Tentokrat vedte priamky cez singularny bod a body krivky zobrazujte napr.
na priamku x = 1.)

49. Nech C je kubické krivka ako v predchadzajticom priklade, C = V (y? — 23 — 22) C
A2(C). Ukézte, Ze funkcia y/x nie je regularna, t.j. y/z ¢ C[C]. V ktorjch bodoch krivky
C je tato funkcia regularna?
50. Najdite biraciondlnu ekvivalenciu variet

X = V(-2 CA?

Y = V(-2 c A



