5. ZARISKIHO TOPOLOGIA.
33. Doplite dokaz lemy z prednasky: ukazte, ze ak f, g € k[z,y], kde f je ireducibilny a
f1gv k[z,y], tak za predpokladu, ze x sa v polynéme f vyskytuje (t.j. f ¢ k[y]), plati
f1g v k(y)[z].

34. Nech X je ireducibilny topologicky priestor. Ukazte, ze kazda nepriazdna otvorend
mnozina v X je husta.

35. Nech S C A" je Iubovolnd mnozina. Ukazte, ze V(I(S)) = S, kde symbolom S
oznacujeme uzaver mnoziny v Zariskiho topolégii na A™. Inymi slovami, mate ukazat,
ze V(I(S)) je najmensia algebraicka varieta obsahujtca S. (Zatial sme si to len zbezne
a bez dokazu spomenuli.)

36. Nech I = (zy,yz,zz) C Clz,y, z]. Nijdite ireducibilné komponenty variety V' (I).
37. Ukazte, ze idedl (zy,yz,xz) C Clz,y, 2| sa neda generovat menej ako troma poly-
némami.

38. Nech I = (22 +y?+22%, 22 —y? —22+1) C C[z, y, z]. Ndjdite ireducibilné komponenty
variety V (I).

39. Nech I = (z — yz, 22z — y?) C Cl[z,y, z]. Najdite ireducibilné komponenty variety
V(I).

Pri dekompozicidach variety na ireducibilné komponenty nemusite dokazovat, ze jednot-
livé komponenty sl naozaj ireducibilné, zatial na to nemate dostatocny aparat.



