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11. Rezultanty

60. Vyriešte pomocou rezultantov:
x2 + y2 = 10

x2 + xy + 2y2 = 16.

61. Nech f = x2y+x− 1, g = x2y+x+ y2− 4 sú polynómy v C[x, y], a nech I = (f, g).
Zistite, či platí

(Resx(f, g)) = I ∩ k[y].

Nájdite všetky body variety V (I) ⊂ A2(C).

62. Pomocou rezultantov zistite, pre ktoré a ∈ C má sústava
x+ y = a

x2 + y2 = a3

x3 + y3 = a5

riešenie nad C.

12. Sturmove postupnosti

63. Rovnica f(x) = 0 pre f ∈ C[x], kde f �= 0, má presne deg f komplexných riešení,
počítaných aj s násobnosťou. Úlohou je zistiť počet navzájom rôznych komplexných
riešení.

(a) α ∈ C je r-násobný koreň polynómu f práve vtedy, keď α je spoločný (r − 1)-
násobný koreň polynómov f a f �. Dokážte.

(b) Využijúc predchádzajúce tvrdenie navrhnite algoritmus na zistenie počtu navzá-
jom rôznych koreňov polynómu f .

64. Pomocou Sturmových postupností rozhodnite, koľko rôznych reálnych koreňov má
polynóm

x3 − 3x2 + 2x− 4


